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 حساب دیفرانسیل و انتگرال 99پاسخ مسائل صفحه 

xرا در  fمخالف یک پیوسته است . پس پیوستگی  ، این تابع در تمام نقاط fبا توجه به تعریف تابع  -1   کنیم:بررسی می  1
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xدر  fو لذا     حد ندارد و بنابراین  1

 در این نقطه پیوسته نیست.  

 نیز موید این مطلب است:  fنمودار تابع 

 

 

 

 داریم: -2

 

 
  

   

   

lim lim lim lim

lim lim

x x x x

x x

f a

x x x
x x

f x
x x x x x x x

x

x x x x x

   

 



     
   

  
       

 
   

         

23 3 3 3 33 3

2 20 0 0 03 3 3 3

22 20 03 3 3 3

0

8 2 8 2 8 48 2 8 2

8 2 8 4 8 2 8 4

8 8 1 1 1
2 2 2 4 128 2 8 4 8 2 8 4

  

xدر  fیوستگی لذا برای پ  باید داشته باشیم  0   lim
x

f x f



0

aو بنابراین داریم   0 
1
12

 . 

 

اولاً داریم  -3 f a0  باید .حال lim
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 نماد قدرمطلق ظاهر شده است بهتر است از حدود یکطرفه استفاده کنیم: fی ضابطه را پیدا کنیم . چون در 
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، پیوسته نیست. لذا نقاط ناپیوستگی تابع  kتابع جز صحیح در نقاط  - 5
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 بهترین راه برای حل این مساله رسم نمودار تابع است: -6
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پیوسته باشد، لذا داریم  aدر   fفرض کنیم تابع  -7   lim
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 جای  99صفحه  3توان بنا بر قضیه . حال با توجه به پیوستگی تابع قدر مطلق ، می 
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xدر که     xبه دلیل عدم وجود حد در  fپیوسته است ، در حالیکه تابع   0   ناپیوسته است. 0
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 تابع ثابت صفر است که همه جا پیوسته است.  

fفرض خلف گیریم که  -11 g   درa   توابع چون پیوسته باشد. در این صورتf و f g  درa  تفاضل آنها یعنی  1پیوسته اند لذا بنا بر قضیه 

 f g f g     نیز درa  پیوسته است که این متناقض با فرض ناپیوستگیg  درa  .است 

در نقاط غیر صحیح هم  -11 x   و همsin x ها نیز در این نقاط پیوسته است. پس کافی است پیوستگی حاصلضرب آن 1اند و لذا بنا بر قضیه پیوستهf   را در

 دلخواه باشد. داریم:  kنیم نقاط صحیح بررسی کنیم. پس فرض ک
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 پیوسته است. نیز پیوسته است و لذا در کل   در نقاط  fبنا براین تابع  

داریم -12           x k x k      
222 2 4 x. از آن جا که برای پیوستگی   2  

x، لازم است که  2
عددی ناصحیح باشد پس باید داشته  2

 باشیم 
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5برابر با   kپس بزرگترین مقدار   است. 2

xی ابتدا معادله – 13 x2 رسانیم و داریم:کنیم. دو طرف را به توان دو میرا حل می 
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,است به جز احتمالاً در نقاط  همه جا پیوسته f  ،f. با توجه به ضابطه های   ,0 1 .پس کافی است  1

 پیوستگی آن را فقط در این نقاط بررسی کنیم:
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 ناپیوسته است. 5و 4پس این تابع در 

xی ابتدا نامعادله-16 x2  را حل می کنیم:  2
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xی به همین شکل مجموعه جواب  نامعادله  x2 or         x     عبارت است از   2 x    2 0 0  به صورت زیر درمی آید: fی پس ضابطه .2
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 پیوسته است. ی روی کل مجموعه fو بنابراین تابع  
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 پیوسته باشد. لذا با نوشتن شرط پیوستگی در این نقاط داریم: 2و   1پس این تابع باید در نقاط 
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xروش سریعتر این که ریشه های  x 2 xباید در  2و   1یعنی  2 bx a  2  صدق کنند. که با نوشتن شرایط باز هم به دستگاه بالا می رسیم. 0

 

 

  

 


